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Interpretasi

Interpretasi

Interpretasi dari suatu formula logika proposisi adalah pemberian nilai kebenaran
terhadap proposisi tersebut. Proposisi yang ditinjau dapat berupa proposisi
majemuk. Untuk proposisi atom, interpretasi merupakan pemetaan antara suatu
variabel proposisi terhadap nilai kebenarannya. Interpretasi dilambangkan dengan
simbol I, Il, IQ, e
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Interpretasi

Interpretasi

Interpretasi dari suatu formula logika proposisi adalah pemberian nilai kebenaran
terhadap proposisi tersebut. Proposisi yang ditinjau dapat berupa proposisi
majemuk. Untuk proposisi atom, interpretasi merupakan pemetaan antara suatu
variabel proposisi terhadap nilai kebenarannya. Interpretasi dilambangkan dengan
simbol I, Il, IQ, e

o 7 (p) = T berarti p diinterpretasikan benar oleh interpretasi Z
o 7 (q) = F berarti
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Interpretasi

Interpretasi

Interpretasi dari suatu formula logika proposisi adalah pemberian nilai kebenaran
terhadap proposisi tersebut. Proposisi yang ditinjau dapat berupa proposisi
majemuk. Untuk proposisi atom, interpretasi merupakan pemetaan antara suatu
variabel proposisi terhadap nilai kebenarannya. Interpretasi dilambangkan dengan
simbol Z, Z;, 7, ....

o 7 (p) = T berarti p diinterpretasikan benar oleh interpretasi Z
@ 7 (q) = F berarti ¢ diinterpretasikan salah oleh interpretasi 7
e 75 (p) = F berarti
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Interpretasi

Interpretasi

Interpretasi dari suatu formula logika proposisi adalah pemberian nilai kebenaran
terhadap proposisi tersebut. Proposisi yang ditinjau dapat berupa proposisi
majemuk. Untuk proposisi atom, interpretasi merupakan pemetaan antara suatu
variabel proposisi terhadap nilai kebenarannya. Interpretasi dilambangkan dengan
simbol Z, Z;, 7, ....

o 7 (p) = T berarti p diinterpretasikan benar oleh interpretasi Z

e Z(q
o I3

°I5

)
)
p) = F berarti p diinterpretasikan salah oleh interpretasi Z3
q) = T berarti

= F berarti ¢ diinterpretasikan salah oleh interpretasi 7

(
(
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Interpretasi

Interpretasi

Interpretasi dari suatu formula logika proposisi adalah pemberian nilai kebenaran
terhadap proposisi tersebut. Proposisi yang ditinjau dapat berupa proposisi
majemuk. Untuk proposisi atom, interpretasi merupakan pemetaan antara suatu
variabel proposisi terhadap nilai kebenarannya. Interpretasi dilambangkan dengan
simbol Z, Z;, 7, ....

o 7 (p) = T berarti p diinterpretasikan benar oleh interpretasi Z

e Z(q
o I3

°I5

)
)

p) = F berarti p diinterpretasikan salah oleh interpretasi Z3

= F berarti ¢ diinterpretasikan salah oleh interpretasi 7

(
(

q) = T berarti g diinterpretasikan benar oleh interpretasi Zs
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Interpretasi Proposisi Majemuk

@ Interpretasi untuk sebuah proposisi dapat diperoleh cukup dengan
memberikan nilai kebenaran pada semua variabel proposisi atom yang
muncul pada proposisi itu.

o Nilai kebenaran proposisi majemuk dapat ditentukan dari nilai kebenaran
proposisi atom yang menyusunnya.

o Untuk formula yang kompleks, interpretasi (disebut juga sebagai semantik)
dapat ditentukan dengan meninjau interpretasi setiap subformula yang ada
pada formula tersebut.
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (4) =Z(T)
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
Z(A)=1I(F)
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka

I(A)=ZI(F)=F.
o Jika A = =B, untuk suatu formula B, maka
I(A)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka

I(A)=ZI(F)=F.
o Jika A = =B, untuk suatu formula B, maka
I(A)=Z(-B)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi
untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = =B, untuk suatu formula B, maka
z4)-z(-8) =z ={ "
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = =B, untuk suatu formula B, maka
T(A)=T(~B)=~I(B)= { L, jika Z(B) =F

F,
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = —B, untuk suatu formula B, maka

T4 =1B)=-2®)={ § helF r-

o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = =B, untuk suatu formula B, maka

T4 =1B)=-2®)={ § helF r-

o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=Z(BAC)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = =B, untuk suatu formula B, maka

T4 =1B)=-2®)={ § helF r-

o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka
T(A)=T(BAC)=T(B)AT(C) = { T.
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = —B, untuk suatu formula B, maka

T4 =1B)=-2®)={ § helF r-

o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka

T(4) =Z(BAC)=1(B)AZ(C) _{ I o) =xi@) =1
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = —B, untuk suatu formula B, maka

T4 =1B)=-2®)={ § helF r-

o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka

Z(A)—I(B/\C)—I(B)/\I(C)_{ v {;ﬁinfygB):I(C)zT |

o Jika A = BV C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = —B, untuk suatu formula B, maka

T4 =1B)=-2®)={ § helF r-

o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka

Z(A)—I(B/\C)—I(B)/\I(C)_{ v {;ﬁinfygB):I(C)zT |

o Jika A = BV C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=Z(BVC)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = —B, untuk suatu formula B, maka

T4 =1B)=-2®)={ § helF r-

o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka

Z(A)—I(B/\C)—I(B)/\I(C)_{ v {;ﬁinfygB):I(C)zT |

o Jika A = BV C, untuk suatu formula B dan C, maka
T(A)=T(BVC)=T(B)vI(C) =]
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = —B, untuk suatu formula B, maka

B B (T, jkaZI(B)=F
I(A)=I(-B)=-Z(B) _{ F. jika Z(B)=T °
o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka
- - [ T, jikaZ(B)=Z(C)=T
Z(A)_I(B/\C’)_I(B)/\I(C)_{ I .
o Jika A = BV C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=I(BVC)=I(B)VI(C)= ? jika I(B)=1(C)=F
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Aturan Semantik Logika Proposisi

Misalkan A adalah sebuah formula dan Z adalah interpretasi yang terdefinisi

untuk setiap proposisi atom yang muncul di A. Interpretasi untuk A didefinisikan
sebagai berikut

o Jika A = p (suatu proposisi atom), maka Z (A) = Z (p), dan nilainya sesuai
dengan definisi Z untuk proposisi atom p yang bersesuaian.

o Jika A=T, maka Z (A) =Z(T) =T. Kemudian jika A = F, maka
I(A)=ZI(F)=F.

o Jika A = —B, untuk suatu formula B, maka

_ _ | T, jkaZ(B)=F
I(A)=Z(—B)=-I(B) _{ F. jika Z(B)=T °
o Jika A = B A C, untuk suatu formula B dan C, maka
- _ [ T, jikaZ(B)=Z(C)=T
I(A)_I(B/\C)_I(B)/\I(C)_{ I .
o Jika A = BV C, untuk suatu formula B dan C, maka
_ _ [ F, jkaZI(B)=I(C)=F
I(A)=Z(BVC)=Z(B)VI(C) = T. lainnya .
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A = B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A = B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=Z(Ba(C)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka
T
I(A)=Z(Bao(C)=Z(B)®Z(C) :{ '
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A)=I(B@C)ZI(B)@I(C):{ T. jkaZ(B)#1(0)
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A)ZI(B@C)ZI(B)@I(C):{ g j:ti%g ;iﬁ ; '

o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka
_ _ _ [ T, jkeZ(B)#Z(C)
I(A)_I(BEBC)_I(B)EBI(C)—{ F, jika T(B) = (C) -
o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

I(B—C)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(B@C):I(B)@I(C):{ g: jlt§§§ ;ﬁ%g ; |
o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

T(B—C)=TI(B)—1I(C)= { F
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(BEBC)ZI(B)@I(C):{ E,’ j:::%gg;iﬁg; '

o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

Z(BHC)zz(B)HI(C):{ E jika Z(B) =T namun Z (C) =F
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(BEBC)ZI(B)@I(C):{ E,’ j:::%gg;iﬁg; '

o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

Z(BHC):Z(B)HI(C):{ i J;;l??ml};a(B)ZTnamunI(C):F |

o Jika A = B « C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(BEBC)ZI(B)@I(C):{ E,’ j!ti%;ﬁgg; '

o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

I(B—C)=1(B)—1I(C)= { qFF J|akzy§B) =T namun 7(C) =F

o Jika A = B « C, untuk suatu formula B dan C, maka
I(A)=Z(B< ()=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(BEBC)ZI(B)@I(C):{ E,’ j!ti%;ﬁgg; '

o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

I(B—C)=1(B)—1I(C)= { qFF J|akzy§B) =T namun 7(C) =F

o Jika A = B « C, untuk suatu formula B dan C, maka
T(A)=I(B o C)=TI(B)—I(C)= { T,
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(BEBC)ZI(B)@I(C):{ E,’ j!ti%;ﬁgg; '

o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

I(B—C)=1(B)—1I(C)= { qFF J|akzy§B) =T namun 7(C) =F

o Jika A = B « C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(BHC)ZI(B)HI(@:{ g jika Z(B) =17 (0)
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

o Jika A= B @® C, untuk suatu formula B dan C, maka

I(A):I(BEBC)ZI(B)@I(C):{ E,’ j!ti%;ﬁgg; '

o Jika A =B — C, untuk suatu formula B dan C, maka Z (A) =

I(B—C)=1(B)—1I(C)= { qFF J|akzy§B) =T namun 7(C) =F

o Jika A = B « C, untuk suatu formula B dan C, maka

1) =28~ 0)-16) -1 = { ¢ I TP
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

T(4) =

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 9 /43



Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

I(A) = I(pnrg—r)
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh
Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

I(A) = I(pAg—r)
I((pAg)—r)

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 9 /43



Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

I(A) = I(pnrg—r)

I((pNg)—r)
= I(pAq) —ZI(r)
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:

Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

MZI (FIF Tel-U)

Z(4)
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh
Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut
I(4) = I(prg—r)

= I(lpAq)—r)

= I(pAg) —I(r)

= Z@AI(g)—I(r)

(FAT)—-F=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh
Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut
I(4) = I(prg—r)

= I(lpAq)—r)

= I(pAg) —I(r)

= Z@AI(g)—I(r)

(FAT)—-F=F—>F=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

I(A) = I(pnrg—r)
I((pAg) —)
= I(pAq) —ZI(r)

= (ZW®AI(9)—I(r)
= (FAT)-»F=F—->F=T.

Atau dapat pula dikerjakan secara ringkas sebagai berikut

I(pNhg—r1)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

Z(A) = I(prg—r)

(pAg) — )

(pAgq) —Z(r)
(Z(p)ANT(q)—Z(r)
(FAT)>F=F>F=T.

A
A
T

Atau dapat pula dikerjakan secara ringkas sebagai berikut

I(prg—r)=Z@EAI(9))—I(r)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

Z(A) = I(prg—r)

(pAg) — )

(pAgq) —Z(r)
(Z(p)ANT(q)—Z(r)
(FAT)>F=F>F=T.

A
A
T

Atau dapat pula dikerjakan secara ringkas sebagai berikut

T(pAq—1)= TEAZ(@) —T()= (FAT) »F=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

Z(A) = I(prg—r)

(pAg) — )

(pAgq) —Z(r)
(Z(p)ANT(q)—Z(r)
(FAT)>F=F>F=T.

A
A
T

Atau dapat pula dikerjakan secara ringkas sebagai berikut

T(pAq—1)= TEAL(@)~L()= FAT) >F=F—F=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Contoh

Misalkan A adalah formula p A ¢ — r dan Z adalah interpretasi dengan definisi:
Z(p)=F,Z(q)=T,danZ(r)=F. Maka interpretasi untuk A, yaitu Z (A)
dapat ditentukan sebagai berikut

Z(A) = I(prg—r)

(pAg) — )

(pAgq) —Z(r)
(Z(p)ANT(q)—Z(r)
(FAT)>F=F>F=T.

A
A
T

Atau dapat pula dikerjakan secara ringkas sebagai berikut

I(pAgq—r1)= (Z(P)ANZ(9)—Z(r)=(FAT)—>F=F—>F=T.
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Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:

Q@I(p—gqVr) =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:

QZI(p—qVvr)=I(p—(qVvr)=Z(p) — Z(@QVI(r)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:

QI(p—qVvr)=I(p—(qVvr)=Z(p) —Z(@QVI(r)=T—(FVF)=
T —>F =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:

QI(p—qVvr)=I(p—(qVvr)=Z(p) —Z(@QVI(r)=T—(FVF)=
T-F=F.

Q@J(p—qVr) =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=Tp@—(qVr)=T (@) = (T(@QVI(r) =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QI(p—qVvr)=I(p—(qVvr)=Z(p) —Z(@QVI(r)=T—(FVF)=
T—-F=F.
QJ(p—qVvr)=TJp—(qVvr)=T @) - (T (@VI(r)=F—
(FVT) =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(F\/T):F—>T:
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QZI(p—gVv—r)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QI((p—qVvlp—r)=Ip—->qVI(p—r) =
(Z(p) = Z(@)V(Z(p)—I(r)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z(p) =T, Z(q) =F, Z(r)=F, J(p)=F
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QI(p—qVvlp—r)=ITp—->qVI(p—r =
(Z()—=Z(@)V(IZ(@P) —Z(r)=(T=F)V(T—F)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z(p) =T, Z(q) =F, Z(r)=F, J(p)=F
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QI(p—qVvlp—r)=ITp—->qVI(p—r =
(Z(p)—=Z(@)V(Z(pP) —I(r)=(T—=F)V(T—-F)=FVF=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z(p) =T, Z(q) =F, Z(r)=F, J(p)=F
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QI(p—qVvlp—r)=ITp—->qVI(p—r =
(Z()—Z(@)V(IZ@P) —Z(r)=(T—-F)V(T—-F)=FVF=F.
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z(p) =T, Z(q) =F, Z(r)=F, J(p)=F
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QI(p—qVvlp—r)=ITp—->qVI(p—r =
(Z()—Z(@)V(IZ@P) —Z(r)=(T—-F)V(T—-F)=FVF=F.

(
QJ(lp—=gVvp—r)=
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QZ(p—aVv—r)=
(Z(p) —Z(q)V(Z(p)

QJ((p—qVvlp—r)=Tp—VI(pP—r
(J () = T (@) V(I (p) — =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QZ(p—aVv—r)=
(Z(p) —Z(q)V(Z(p)

QJ((p—qVvlp—r)=Tp—9VI{P—
(J () = T (@) V(I (p) — =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QZ(p—aVv—r)=
(Z(p) —Z(q)V(Z(p)

QJ((p—qVvlp—r)=Tp—9VI{P—
(J () = T (@) V(I (p) — =
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Latihan

Misalkan Z dan J adalah dua interpretasi yang didefinisikan untuk
proposisi-proposisi atom berikut: Z (p) =T, Z(q) =F, Z(r) =F, J (p) =F,
J(q) =F, J(r) =T. Tentukan interpretasi dari formula p — ¢ V r dan

(p — q) V (p — r) terhadap interpretasi Z dan J.

Solusi:
QZ(p—qvr)=Z(p—(qVvr)=I(p)—(Z(@VI(r)=T—(FVF)=
T —-F=F.

QJ(p—qvr)=T@—(qVvr)=T ()= (T (@VI(r)=F—
(FVT)=F -T=T.

QZ(p—aVv—r)=
(Z(p) —Z(q)V(Z(p)

QJ((p—qVvlp—r)=Tp—9VI{P—
(J () = T (@) V(I (p) — =
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Z(~q) | T pV ~q) | T (pAq) | Ti (A)
Li(p=TT(p=T]|
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut
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Li(p=T,Li(g=T| F | T
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
Li(p)=T.Li(¢p=T| F | T | T | T
Iy (p) =T Io(q) = F
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
I1(p)=T,I1(q)=T‘ F T | T | T
Lp)=T. L(g=F | T
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
I1(p)=T,I1(q)=T‘ F T ‘ T [ T
L) =T Lig=F| T T
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
ip)=T,7i(¢) =T F T T T
Iz(p)—T,Iz(q)—F‘ T T ‘ F
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
T =T.7, ¢ =T] F T T T
Zy(p) =T, Z2(q) =F T T ‘ F F
Is(p) =F Is(q) =T
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diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | T 0V —q) | T (pAq) | Ti (A)
T =T.7, ¢ =T] F T T T
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | Zn (pV —q) | T (pA ) | Tk (A)
ip)=T,7i(¢) =T F T T T
Zy(p) =T, Z2(q) =F T T F F
Is(p)=F, Iy (q) =T F F F T
Iy (p) =F, Is(q) = F
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
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Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
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Interpretasi dan Semantik Formula Logika Proposisi

Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | Zn (pV —q) | T (pA ) | Tk (A)
ip)=T,7i(¢) =T F T T T
Zy(p) =T, Z2(q) =F T T F F
IZ3(p) =F I3 (q) =T F F F T
Iy (p) =F, Zs(q) =F T T
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran

Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p V —¢q) — (p A q), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi | Zu (—q) | Zn (pV —q) | T (pA ) | Tk (A)
ip)=T,7i(¢) =T F T T T
Zy(p) =T, Z2(q) =F T T F F
IZ3(p) =F I3 (q) =T F F F T
Iy (p) =F, Zs(q) =F T T F
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p vV —¢) — (p A ¢), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi ‘ Ir (—q) ‘ Zr (pV —q) ‘ I (pAq) ‘ Tk (A)

S
el lles |

T
F
T
F

dengan k£ =1,2,3,4.

Permasalahan
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p vV —¢) — (p A ¢), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi ‘ Ir (—q) ‘ Zr (pV —q) ‘ I (pAq) ‘ Tk (A)

S
el lles |

T
F
T
F

dengan k£ =1,2,3,4.

Permasalahan

Berapa banyak baris dalam tabel kebenaran yang diperlukan untuk memeriksa
kebenaran proposisi yang terdiri atas:

@ 3 proposisi atom berbeda;
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p vV —¢) — (p A ¢), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi ‘ Ir (—q) ‘ Zr (pV —q) ‘ I (pAq) ‘ Tk (A)

S
el lles |

T
F
T
F

dengan k£ =1,2,3,4.

Permasalahan

Berapa banyak baris dalam tabel kebenaran yang diperlukan untuk memeriksa
kebenaran proposisi yang terdiri atas:

@ 3 proposisi atom berbeda;
@ 4 proposisi atom berbeda;
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Interpretasi dan Tabel Kebenaran
Satu baris tabel kebenaran bersesuaian dengan satu interpretasi dari proposisi.

Misalkan A adalah formula (p vV —¢) — (p A ¢), tabel kebenaran untuk A dapat
diperoleh sebagai berikut

Interpretasi ‘ Ir (—q) ‘ Zr (pV —q) ‘ I (pAq) ‘ Tk (A)

S
el lles |

T
F
T
F

dengan k£ =1,2,3,4.

Permasalahan
Berapa banyak baris dalam tabel kebenaran yang diperlukan untuk memeriksa
kebenaran proposisi yang terdiri atas:

@ 3 proposisi atom berbeda;

@ 4 proposisi atom berbeda;

@ n proposisi atom berbeda.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Bahasan

© Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Keabsahan (Validity), Keterpenuhan (Satisfiability), dan
Kontradiksi

Definisi

Misalkan A adalah sebuah formula logika proposisi
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Keabsahan (Validity), Keterpenuhan (Satisfiability), dan
Kontradiksi

Definisi
Misalkan A adalah sebuah formula logika proposisi

@ A dikatakan absah (valid) jikka A benilai benar (T) untuk setiap interpretasi

yang diberikan pada A. Dalam hal ini A juga dikatakan sebagai suatu
tautologi.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Keabsahan (Validity), Keterpenuhan (Satisfiability), dan
Kontradiksi

Definisi
Misalkan A adalah sebuah formula logika proposisi

@ A dikatakan absah (valid) jikka A benilai benar (T) untuk setiap interpretasi

yang diberikan pada A. Dalam hal ini A juga dikatakan sebagai suatu
tautologi.

Q A dikatakan terpenuhi (satisfiable) jikka terdapat setidaknya sebuah
interpretasi Z untuk A yang membuat A bernilai benar (T).
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Keabsahan (Validity), Keterpenuhan (Satisfiability), dan
Kontradiksi

Definisi
Misalkan A adalah sebuah formula logika proposisi

@ A dikatakan absah (valid) jikka A benilai benar (T) untuk setiap interpretasi

yang diberikan pada A. Dalam hal ini A juga dikatakan sebagai suatu
tautologi.

Q A dikatakan terpenuhi (satisfiable) jikka terdapat setidaknya sebuah
interpretasi Z untuk A yang membuat A bernilai benar (T).

@ A dikatakan kontradiksi/ tak dapat terpenuhi (contradictory/ unsatisfiable)
jikka A benilai salah (F) untuk setiap interpretasi yang diberikan pada A.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Keabsahan (Validity), Keterpenuhan (Satisfiability), dan
Kontradiksi

Definisi
Misalkan A adalah sebuah formula logika proposisi

@ A dikatakan absah (valid) jikka A benilai benar (T) untuk setiap interpretasi
yang diberikan pada A. Dalam hal ini A juga dikatakan sebagai suatu
tautologi.

Q A dikatakan terpenuhi (satisfiable) jikka terdapat setidaknya sebuah
interpretasi Z untuk A yang membuat A bernilai benar (T).

@ A dikatakan kontradiksi/ tak dapat terpenuhi (contradictory/ unsatisfiable)
jikka A benilai salah (F) untuk setiap interpretasi yang diberikan pada A.

@ A dikatakan contingency jikka A tidak absah dan tidak juga kontradiksi.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Koleksi Formula yang Konsisten

Misalkan {A;, Ao, ..., A, } adalah suatu koleksi/ kumpulan formula. Koleksi
formula {Ay, As, ..., A, } dikatakan konsisten (consistent) bila terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan

T(A)=T(Ag)=---=T(A)=T.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Koleksi Formula yang Konsisten

Misalkan {A;, Ao, ..., A, } adalah suatu koleksi/ kumpulan formula. Koleksi
formula {Ay, As, ..., A, } dikatakan konsisten (consistent) bila terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan

T(A)=T(Ag)=---=T(A)=T.

Pernyataan bahwa koleksi formula {41, Ay, ..., A, } konsisten setara dengan
mengatakan bahwa formula yang merupakan konjungsi dari

AT NAa N - NA,

bersifat terpenuhi (satisfiable).
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Contoh formula absah, terpenuhi, dan kontradiksi (1)

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p @ q) V (p @ —q) bersifat absah,
terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi:
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Contoh formula absah, terpenuhi, dan kontradiksi (1)

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p @ q) V (p @ —q) bersifat absah,
terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi: dengan tabel kebenaran, perhatikan bahwa

plal-q|lpdg|pdq|A
T|T|
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Latihan
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Contoh formula absah, terpenuhi, dan kontradiksi (1)

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p @ q) V (p @ —q) bersifat absah,

terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi: dengan tabel kebenaran, perhatikan bahwa
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Contoh formula absah, terpenuhi, dan kontradiksi (1)

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p @ q) V (p @ —q) bersifat absah,

terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi: dengan tabel kebenaran, perhatikan bahwa

| p®q|p®q|
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Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p @ q) V (p @ —q) bersifat absah,

terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi: dengan tabel kebenaran, perhatikan bahwa
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Contoh formula absah, terpenuhi, dan kontradiksi (1)

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p @ q) V (p @ —q) bersifat absah,
terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi: dengan tabel kebenaran, perhatikan bahwa
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya
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A merupakan formula yang terpenubhi.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya
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Karena terdapat sebuah interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar, maka

A merupakan formula yang terpenubhi.

Kemudian, karena setiap interpretasi yang diberikan pada A mengakibatkan A
bernilai benar, maka A merupakan formula yang absah.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Contoh formula absah, terpenuhi, dan kontradiksi (2)

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V ¢q) A (—p A —q) bersifat absah,
terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi:
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Contoh formula absah, terpenuhi, dan kontradiksi (2)

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V ¢q) A (—p A —q) bersifat absah,
terpenuhi, atau kontradiksi.

Solusi: dengan tabel kebenaran, perhatikan bahwa

E5liesMeS lEs| e

Karena setiap interpretasi yang diberikan pada A mengakibatkan A bernilai salah,
maka A merupakan formula yang bersifat kontradiksi.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
Z((pVan-r)=
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 17 / 43



Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A merupakan formula yang terpenuhi.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A merupakan formula yang terpenuhi.

@ Kemudian apabila Z (p) =Z (¢) = F dan Z (r) = T, maka diperoleh
Z((pVag A-r)=
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A merupakan formula yang terpenuhi.

@ Kemudian apabila Z (p) =Z (¢) = F dan Z (r) = T, maka diperoleh
I((pvgA-r)=F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A merupakan formula yang terpenuhi.

@ Kemudian apabila Z (p) =Z (¢) = F dan Z (r) = T, maka diperoleh
I((pvgA-r)=F.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai salah,
maka A
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A merupakan formula yang terpenuhi.

@ Kemudian apabila Z (p) =Z (¢) = F dan Z (r) = T, maka diperoleh
I((pvgA-r)=F.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai salah,
maka A tidak bersifat absah.
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@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A merupakan formula yang terpenuhi.

@ Kemudian apabila Z (p) =Z (¢) = F dan Z (r) = T, maka diperoleh
I((pvgA-r)=F.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai salah,
maka A tidak bersifat absah.

@ Karena A bersifat terpenuhi maka A tidak bersifat kontradiksi.
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Latihan

Periksa apakah formula A yang berupa (p V q) A —r bersifat terpenuhi. Apakah A
bersifat absah? Apakah A bersifat kontradiksi? Apakah A merupakan
contingency?

Solusi:

@ Perhatikan bahwa jika Z (p) = Z (¢) = T dan Z (r) = F, maka diperoleh
I((pva)n-r)=T.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai benar,
maka A merupakan formula yang terpenuhi.

@ Kemudian apabila Z (p) =Z (¢) = F dan Z (r) = T, maka diperoleh
I((pvgA-r)=F.

@ Karena terdapat suatu interpretasi yang mengakibatkan A bernilai salah,
maka A tidak bersifat absah.

@ Karena A bersifat terpenuhi maka A tidak bersifat kontradiksi.

@ Karena A adalah formula yang tidak absah dan bukan kontradiksi, maka A
merupakan contingency.
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Catatan

Jika diberikan suatu formula A dan kita diminta untuk memeriksa apakah A
terpenuhi atau tidak, maka kita tidak selalu memerlukan tabel kebenaran.

Permasalahan
Apakah setiap formula yang absah juga bersifat terpenuhi?
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Pembuktian Keabsahan tanpa Tabel Kebenaran (Materi
Suplemen)

Permasalahan

Diberikan formula A :==(pAgAT As) — (-pV —qV -7V —s). Untuk
memeriksa apakah A bersifat absah (valid), apakah kita harus menggunakan tabel
kebenaran?
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Pembuktian Keabsahan tanpa Tabel Kebenaran (Materi
Suplemen)

Permasalahan

Diberikan formula A :==(pAgAr As) — (-pV =gV -7V s). Untuk
memeriksa apakah A bersifat absah (valid), apakah kita harus menggunakan tabel
kebenaran?

@ Penggunaan tabel kebenaran untuk memeriksa keabsahan formula tidak
selamanya efisien.
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Pembuktian Keabsahan tanpa Tabel Kebenaran (Materi
Suplemen)

Permasalahan

Diberikan formula A :==(pAgAr As) — (-pV =gV -7V s). Untuk
memeriksa apakah A bersifat absah (valid), apakah kita harus menggunakan tabel
kebenaran?

@ Penggunaan tabel kebenaran untuk memeriksa keabsahan formula tidak

selamanya efisien. Formula A di atas memerlukan tabel kebenaran yang
memuat 24 = 16 baris.
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Diberikan formula A :==(pAgAr As) — (-pV =gV -7V s). Untuk
memeriksa apakah A bersifat absah (valid), apakah kita harus menggunakan tabel
kebenaran?

@ Penggunaan tabel kebenaran untuk memeriksa keabsahan formula tidak
selamanya efisien. Formula A di atas memerlukan tabel kebenaran yang
memuat 24 = 16 baris.

@ Suatu formula yang absah (valid) dapat dibuktikan keabsahannya melalui
falsifikasi (falsification) atau metode kontradiksi.
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Pembuktian Keabsahan tanpa Tabel Kebenaran (Materi
Suplemen)

Permasalahan

Diberikan formula A :==(pAgAr As) — (-pV =gV -7V s). Untuk
memeriksa apakah A bersifat absah (valid), apakah kita harus menggunakan tabel
kebenaran?

@ Penggunaan tabel kebenaran untuk memeriksa keabsahan formula tidak
selamanya efisien. Formula A di atas memerlukan tabel kebenaran yang
memuat 24 = 16 baris.

@ Suatu formula yang absah (valid) dapat dibuktikan keabsahannya melalui
falsifikasi (falsification) atau metode kontradiksi.

o Dalam metode ini, suatu formula diasumsikan tidak absah, selanjutnya kita
berusaha untuk menunjukkan bahwa hal ini akan mengakibatkan suatu
kontradiksi (tidak mungkin benar).
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

@ Andaikan (=pV —=q) — = (p A q) tidak absah, maka
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

@ Andaikan (—=pV —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

@ Andaikan (—=pV —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.

Q@ Misalkan A := —pV —q dan B := = (p A q). Formula yang akan diperiksa
dapat ditulis sebagai A — B.
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

@ Andaikan (—=pV —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.

Q@ Misalkan A := —pV —q dan B := = (p A q). Formula yang akan diperiksa
dapat ditulis sebagai A — B.

@ Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) =T dan Z (B) =F,
akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A ¢q)) =F.
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(2]

@ Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) =T dan Z (B) =F,
akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A ¢q)) =F.

o

KarenaZ (= (pAq)) =F, makaZ (pAq) =
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Contoh

Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.
@ Andaikan (—=pV —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu

interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.

Misalkan A := —p V —=q dan B := = (p A ¢). Formula yang akan diperiksa

dapat ditulis sebagai A — B.

Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) = T dan Z (B) = F,

akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A q)) = F.

Karena Z (= (pAq)) =F, maka Z (p A q) = T, akibatnya haruslah Z (p) = T

danZ (q) =T.

Sehingga diperoleh Z (—p) =
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Contoh

Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.
@ Andaikan (—=pV —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu

interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.

Misalkan A := —p V —=q dan B := = (p A ¢). Formula yang akan diperiksa

dapat ditulis sebagai A — B.

Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) = T dan Z (B) = F,

akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A q)) = F.

Karena Z (= (pAq)) =F, maka Z (p A q) = T, akibatnya haruslah Z (p) = T

danZ (q) =T.

Sehingga diperoleh Z (—p) = F dan Z (—q) =
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

o

o

Andaikan (=p V —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.

Misalkan A := —p V —=q dan B := = (p A ¢). Formula yang akan diperiksa
dapat ditulis sebagai A — B.

Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) = T dan Z (B) = F,
akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A q)) = F.

Karena Z (= (pAq)) =F, maka Z (p A q) = T, akibatnya haruslah Z (p) = T
danZ (q) =T.

Sehingga diperoleh Z (—p) = F dan Z (—q) = F, yang juga berakibat
I(-pV—q) =
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

o

o

Andaikan (=p V —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.

Misalkan A := —p V —=q dan B := = (p A ¢). Formula yang akan diperiksa
dapat ditulis sebagai A — B.

Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) = T dan Z (B) = F,
akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A q)) = F.

Karena Z (= (pAq)) =F, maka Z (p A q) = T, akibatnya haruslah Z (p) = T
danZ (q) =T.

Sehingga diperoleh Z (—p) = F dan Z (—q) = F, yang juga berakibat
Z(-pV—q)=F.
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.
@ Andaikan (—=pV —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.
Q@ Misalkan A := —pV —q dan B := = (p A q). Formula yang akan diperiksa
dapat ditulis sebagai A — B.
@ Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) =T dan Z (B) =F,
akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A q)) = F.
Q KarenaZ (= (pAq)) =F, maka Z (p A q) = T, akibatnya haruslah Z (p) = T
danZ (q) =T.
@ Sehingga diperoleh Z (—p) = F dan Z (—q) = F, yang juga berakibat
Z (—pV —q) = F. Hal ini bertentangan dengan Z (—p V —q) = T yang telah
diperoleh sebelumnya di nomor (3).
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.
@ Andaikan (—=pV —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.
Q@ Misalkan A := —pV —q dan B := = (p A q). Formula yang akan diperiksa
dapat ditulis sebagai A — B.
@ Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) =T dan Z (B) =F,
akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A q)) = F.
Q KarenaZ (= (pAq)) =F, maka Z (p A q) = T, akibatnya haruslah Z (p) = T
danZ (q) =T.
@ Sehingga diperoleh Z (—p) = F dan Z (—q) = F, yang juga berakibat
Z (—pV —q) = F. Hal ini bertentangan dengan Z (—p V —q) = T yang telah
diperoleh sebelumnya di nomor (3).
@ Jadi pengandaian bahwa (—p V —q) — = (p A q) tidak absah keliru.
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Contoh
Kita akan membuktikan bahwa (—p V =q) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

o

o

Andaikan (=p V —q) — = (p A q) tidak absah, maka terdapat suatu
interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((—=pV —q¢) — = (p A q)) = F.

Misalkan A := —p V —=q dan B := = (p A ¢). Formula yang akan diperiksa
dapat ditulis sebagai A — B.

Ingat kembali bahwa Z (A — B) = F tepat ketika Z (A) = T dan Z (B) = F,
akibatnya diperoleh Z (=pV —¢) = T dan Z (= (p A ¢q)) =F.

Karena Z (= (pAq)) =F, maka Z (p A q) = T, akibatnya haruslah Z (p) = T
danZ (q) =T.

Sehingga diperoleh Z (—p) = F dan Z (—q) = F, yang juga berakibat
Z (—pV —q) = F. Hal ini bertentangan dengan Z (—p V —q) = T yang telah
diperoleh sebelumnya di nomor (3).

Jadi pengandaian bahwa (—p V —q) — = (p A q) tidak absah keliru.
Dengan demikian (—p V =¢) — = (p A ¢) adalah formula yang absah.

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 20 / 43



Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai

tabel kebenaran.

Solusi:
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan
Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang tidak absah,
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan
Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat

suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — q¢) < (-pVq)) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan
Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat

suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat
suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A :=p — g dan B := —pVq.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat

suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.
Untuk mempermudah, misalkan A :=p — g dan B := —pVq.

Mengingat Z (A «<» B) = F tepat ketika
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat
suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A :=p — g dan B := —pVq.

Mengingat Z (A < B) = F tepat ketika Z (A) # Z (B), maka kita memiliki dua
kemungkinan, yaitu Z (A) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat
suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A :=p — g dan B := —pVq.

Mengingat Z (A < B) = F tepat ketika Z (A) # Z (B), maka kita memiliki dua
kemungkinan, yaitu Z (A) = T dan Z (B) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat
suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A :=p — g dan B := —pVq.

Mengingat Z (A < B) = F tepat ketika Z (A) # Z (B), maka kita memiliki dua
kemungkinan, yaitu Z (A) = T dan Z (B) = F, atau
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat
suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A :=p — g dan B := —pVq.

Mengingat Z (A < B) = F tepat ketika Z (A) # Z (B), maka kita memiliki dua
kemungkinan, yaitu Z (A) =T dan Z (B) =F, atau Z(A) =F dan Z (B) = T.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — ¢) < (—p V ¢) adalah formula yang absah tanpa memakai
tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan (p — q) < (—p V q) adalah formula yang tidak absah, maka terdapat
suatu interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (-pV q)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A :=p — g dan B := —pVq.

Mengingat Z (A < B) = F tepat ketika Z (A) # Z (B), maka kita memiliki dua
kemungkinan, yaitu Z (A) =T dan Z (B) =F, atau Z(A) =F dan Z (B) = T.

Untuk mempermudah kita misalkan Z; (A) = T dan Z; (B) = F, serta Z (A) = F
dan Z5 (B) =T.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (4) = T dan Z7 (B)
Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh Z; (—p)
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.
Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh Z; (—p) =7, (q) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
Zi (p) =

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 22 /43



Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢q) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

) =
Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.
Q Dari 7o (A) =75 (p — q) = F diperoleh 75 (p) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.
Q Dari I, (A) =I5 (p — q) = F diperoleh 7 (p) = T dan 75 (q) =

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 22 /43



Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.

Q Dari 7o (A) = 7> (p — q) = F diperoleh 7, (p) = T dan 7> (¢q) = F,
akibatnya Zs (—p) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.

Q Dari 7o (A) = 7> (p — q) = F diperoleh 7, (p) = T dan 7> (¢q) = F,
akibatnya Zs (—p) = F. Dari hasil ini didapat Zo (—p V q) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.

Q Dari 7o (A) = 7> (p — q) = F diperoleh 7, (p) = T dan 7> (¢q) = F,
akibatnya Zs (—p) = F. Dari hasil ini didapat Zo (—p V q) = F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.

Q Dari 7o (A) = 7> (p — q) = F diperoleh 7, (p) = T dan 7> (¢q) = F,
akibatnya Zs (—p) = F. Dari hasil ini didapat Zo (—p V q) = F.

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Zy (B) = 75 (—p V q) = T untuk
kasus Zs.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Q DariZy (B) =7 (—pV q) = F diperoleh 7 (-p) = Z; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.

Q Dari 7o (A) = 7> (p — q) = F diperoleh 7, (p) = T dan 7> (¢q) = F,
akibatnya Zs (—p) = F. Dari hasil ini didapat Zo (—p V q) = F.

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Zy (B) = 75 (—p V q) = T untuk
kasus Zs.

Jadi tidak ada interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (—pV q)) =F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

@ Dari 7, (B) =71 (—p V q) = F diperoleh Z; (—p) = 7; (¢) = F, akibatnya
7y (p) = T. Dari hasil ini didapat Z; (p — ¢) = F

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Z; (A) = Z; (p — ¢) = T untuk
kasus 77 .

Untuk kasus Z;, kita memiliki Z; (A) = T dan Z; (B) = F.

Untuk kasus Zs, kita memiliki Z; (A) = F dan Z, (B) = T.

Q Dari 7o (A) = 7> (p — q) = F diperoleh 7, (p) = T dan 7> (¢q) = F,
akibatnya Zs (—p) = F. Dari hasil ini didapat Zo (—p V q) = F.

@ Hal ini bertentangan dengan asumsi bahwa Zy (B) = 75 (—p V q) = T untuk
kasus Zs.

Jadi tidak ada interpretasi Z yang mengakibatkan Z ((p — ¢) < (—pV q)) =F.
Dengan demikian (p — q) < (—=p V q) bersifat absah.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak

absah,
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak

absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga
IZ(—(pAgATAs)— (-pV gV -rV-s)) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:
Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak

absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga
I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—pV-qV-rV-s).
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—pV-qV-rV-s). Mengingat Z(A — B) =F
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B :=(-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan

B:=(—-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =T
dan Z (B) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =T
dan Z (B) = F, diperoleh
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =T
dan Z (B) = F, diperoleh
Q@ I(B)=ZI(—pV-qV-rV-s)=F, akibatnya
I(-p)=Z(=q)=Z(-r)=1I(-s)=
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Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(-pV-qV-rV=-s). Mengingat 7 (A — B) =F tepat ketika Z(A) =T
dan I(B) =F, diperoleh

Z(B)= (ﬁp V =gV —rV —s) = F, akibatnya

I(—p)=7Z(~q) =ZI(-r)=72Z(—s)=TF, sehingga diperoleh

Z(p)= ( )—I(r) =T (s)=
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =T
dan Z (B) = F, diperoleh
Q@ I(B)=ZI(-pV—-qV-rV-s)=F, akibatnya
I(—p)=7Z(~q) =ZI(-r)=72Z(—s)=TF, sehingga diperoleh
I(p)=Z(9)=2(r)=1(s)=T.
@ Akibatnya Z(pAgATAs)=
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =T
dan Z (B) = F, diperoleh
Q@ I(B)=ZI(-pV—-qV-rV-s)=F, akibatnya
I(—p)=7Z(~q) =ZI(-r)=72Z(—s)=TF, sehingga diperoleh
I(p)=Z(9)=2(r)=1(s)=T.
@ Akibatnya Z(pAgArAs)=T,sehinggaZ(A)=Z(—(pAgArAs)) =
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =T
dan Z (B) = F, diperoleh
Q@ I(B)=ZI(-pV—-qV-rV-s)=F, akibatnya
I(—p)=7Z(~q) =ZI(-r)=72Z(—s)=TF, sehingga diperoleh
I(p)=Z(9)=2(r)=1(s)=T.
@ AkibatnyaZ (pAgATAs) =T, sehinggaZ(A)=Z(=(pAgArAs))=F.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p AgA 7T As) — (—pV —qV —rV —s) adalah formula yang
absah tanpa memakai tabel kebenaran.

Solusi:

Misalkan = (p AgAr As) — (-pV —qV —rV -s) adalah formula yang tidak
absah, maka terdapat suatu interpretasi Z sehingga

I(=(pAgATAs)— (-pV-oqV-rV-s)) =F.

Untuk mempermudah, misalkan A:=-=(pAgArAs)dan
B:=(—-pV gV -rV-s). Mengingat Z (A — B) = F tepat ketika Z (4) =T
dan Z (B) = F, diperoleh
Q@ I(B)=ZI(—pV-qV-rV-s)=F, akibatnya
I(—p)=7Z(~q) =ZI(-r)=72Z(—s)=TF, sehingga diperoleh
I(p)=Z(9)=2(r)=1(s)=T.
@ AkibatnyaZ (pAgATAs) =T, sehinggaZ(A)=Z(=(pAgArAs))=F.
@ Hasil nomor (2) bertentangan dengan asumsi Z (A) = T yang kita miliki.

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 23 /43



Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Jadi tidak mungkin ada interpretasi Z yang mengakibatkan
I(=(pAgArAs)— (-pV-oqV-rVa-as))=F.

Dengan demikian = (p AgA 7T As) — (=pV =gV —r V —s) adalah formula yang
absah.
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Sifat-sifat Formula Logika Proposisi Berdasarkan Semantiknya

Latihan
Periksa apakah formula-formula berikut bersifat absah (valid), terpenuhi
(satisfiable), kontradiksi, atau merupakan contingency.
Q (p—gqvp—r)o(P—aAnr)
Q@ (pAgV )= (=(p—r)A—q)
Q ((PAYA(r—=p)A(r—5s)A(s—1)) =t
QO (PN (p—or)A(r—s)) = (g —s)
Q@ (P—=A(r—=s)A(-p—s)) = (r—q)
Qpdg— (PA-qQ)V(-pAq)
Qpdg—(PVaA(PA—Q)
Qpdg——-(pe=yg)
Q ~(peoa)eo(pA-q)V(-pAg)
@ (PVOA(pA=g) < (pA—q) V(P Ag)
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Bahasan

© Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Skema Formula (Materi Suplemen)

Melalui tabel kebenaran, kita dapat melihat bahwa ketiga formula berikut
merupakan formula yang absah:

Q@ Ay :=pV-p

Q Ay:=qV—q

Q As:=(p—=q)V-(p—0q)
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Skema Formula (Materi Suplemen)

Melalui tabel kebenaran, kita dapat melihat bahwa ketiga formula berikut
merupakan formula yang absah:

Q A =pv-p
Q@ Ay :=qV—q
QA3=p—-qV-(p—q)

Terlihat bahwa ketiga formula di atas memiliki bentuk yang “serupa”
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Skema Formula (Materi Suplemen)

Melalui tabel kebenaran, kita dapat melihat bahwa ketiga formula berikut
merupakan formula yang absah:

Q A =pv-p
Q@ Ay :=qV—q
QA3=p—-qV-(p—q)

Terlihat bahwa ketiga formula di atas memiliki bentuk yang “serupa”.

Agar tidak perlu tiga kali membuktikan keabsahan tiga formula tersebut, kita
dapat memakai skema formula AV —A.
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Skema Formula (Materi Suplemen)

Melalui tabel kebenaran, kita dapat melihat bahwa ketiga formula berikut
merupakan formula yang absah:

Q@ A =pV-p

Q Ay:=qV—q

Q A3=(p—qV-(p—9q

Terlihat bahwa ketiga formula di atas memiliki bentuk yang “serupa”.

Agar tidak perlu tiga kali membuktikan keabsahan tiga formula tersebut, kita
dapat memakai skema formula AV —A.

Pada A; diambil p sebagai A, pada A; diambil ¢ sebagai A, dan pada A3 diambil
p — q sebagai A.
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Skema Formula (Materi Suplemen)

Melalui tabel kebenaran, kita dapat melihat bahwa ketiga formula berikut
merupakan formula yang absah:

Q@ A =pV-p

Q Ay:=qV—q

Q A3=(p—qV-(p—9q

Terlihat bahwa ketiga formula di atas memiliki bentuk yang “serupa”.

Agar tidak perlu tiga kali membuktikan keabsahan tiga formula tersebut, kita
dapat memakai skema formula AV —A.

Pada A; diambil p sebagai A, pada A; diambil ¢ sebagai A, dan pada A3 diambil
p — q sebagai A.

Formula Ay, As, dan A3 yang diperoleh dengan mengganti A menjadi formula
tertentu disebut sebagai formula nyata/ kalimat nyata (instance) dari skema
formula AV —A.
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Skema Formula (Materi Suplemen)

Melalui tabel kebenaran, kita dapat melihat bahwa ketiga formula berikut
merupakan formula yang absah:

Q@ A :=pV-p

Q Ay :=qV—q

Q A3=(p—q)V-(p—9q

Terlihat bahwa ketiga formula di atas memiliki bentuk yang “serupa”.

Agar tidak perlu tiga kali membuktikan keabsahan tiga formula tersebut, kita
dapat memakai skema formula AV —A.

Pada A; diambil p sebagai A, pada A; diambil ¢ sebagai A, dan pada A3 diambil
p — q sebagai A.

Formula Ay, As, dan A3 yang diperoleh dengan mengganti A menjadi formula
tertentu disebut sebagai formula nyata/ kalimat nyata (instance) dari skema
formula AV -A.

Apabila skema formula AV —A terbukti absah, maka setiap formula nyata dari

skema formula ini juga absah.
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan

Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:
Q@ ~(pAg) — —pV—gq
Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)

Q@ “(PAGATASAEAYW) — 2 (pAGAT)V = (sAEAW)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan
Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:
Q ~(pAg)— PV —q
Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)
Q@ “(pAGATASAEAU) = = (pPAGAT)V (s AEAw)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:

Perhatikan bahwa setiap formula di atas dapat dipandang sebagai formula dengan

skema
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan
Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:
Q ~(pAg)— PV —q
Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)
Q@ “(pAGATASAEAU) = = (pPAGAT)V (s AEAw)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:

Perhatikan bahwa setiap formula di atas dapat dipandang sebagai formula dengan

skema = (A A B) — =AV —B. Pada formula pertama A = p dan B = ¢, pada

formula kedua A =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan
Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:
Q ~(pAg)— PV —q
Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)
Q@ “(pAGATASAEAU) = = (pPAGAT)V (s AEAw)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:

Perhatikan bahwa setiap formula di atas dapat dipandang sebagai formula dengan

skema = (A A B) — =AV —B. Pada formula pertama A = p dan B = ¢, pada

formula kedua A =pAqgdan B =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan
Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:

Q@ ~(pAg) = pV—g

Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)

Q@ “(PAGATASAEAYW) — 2 (pAGAT)V = (sAEAW)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:

Perhatikan bahwa setiap formula di atas dapat dipandang sebagai formula dengan
skema = (A A B) — =AV —B. Pada formula pertama A = p dan B = ¢, pada
formula kedua A = p A g dan B = r A s, serta pada formula terakhir A =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan
Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:

Q@ ~(pAg) = pV—g

Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)

Q@ “(PAGATASAEAYW) — 2 (pAGAT)V = (sAEAW)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:

Perhatikan bahwa setiap formula di atas dapat dipandang sebagai formula dengan
skema = (A A B) — =AV —B. Pada formula pertama A = p dan B = ¢, pada
formula kedua A = p A q dan B = r A s, serta pada formula terakhir A=pAgAr
dan B =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan
Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:

Q@ ~(pAg) = pV—g

Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)

Q@ “(PAGATASAEAYW) — 2 (pAGAT)V = (sAEAW)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:

Perhatikan bahwa setiap formula di atas dapat dipandang sebagai formula dengan
skema = (A A B) — =AV —B. Pada formula pertama A = p dan B = ¢, pada
formula kedua A = p A q dan B = r A s, serta pada formula terakhir A=pAgAr
dan B=sAtAu.
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Latihan
Tunjukkan bahwa formula-formula berikut:

Q@ ~(pAg) = pV—g

Q@ ~(pAgATAS) = (pAg) V- (rAs)

Q@ “(PAGATASAEAYW) — 2 (pAGAT)V = (sAEAW)
adalah formula-formula yang absah.

Solusi:

Perhatikan bahwa setiap formula di atas dapat dipandang sebagai formula dengan
skema = (A A B) — =AV —B. Pada formula pertama A = p dan B = ¢, pada
formula kedua A = p A q dan B = r A s, serta pada formula terakhir A=pAgAr
dan B=sAtAu.

Akibatnya, untuk membuktikan bahwa ketiga formula di atas absah maka kita

cukup menunjukkan bahwa skema formula = (A A B) — —AV —B juga absah.
Pembuktian dapat dilakukan dengan metode falsifikasi.
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@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AAB) - ~AV -B) =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (= (A A B)) =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (= (AA B)) =T danZ (-AV —-B) =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (- (AA B)) =T danZ(-AV —-B) =F.

@ Dari Z(—AV —B) =F diperoleh
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (- (AA B)) =T danZ(-AV —-B) =F.

@ Dari Z(—AV —B) =F diperoleh 7 (-A) =7 (-B) =

September-Oktober 2023
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (- (AA B)) =T danZ(-AV —-B) =F.

@ Dari Z(—AV —B) = F diperoleh 7T (-A) =7 (-B) = F, sehingga
I(A)=1(B)=
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (- (AA B)) =T danZ(-AV —-B) =F.

@ Dari Z(—AV —B) = F diperoleh 7T (-A) =7 (-B) = F, sehingga
I(A)=I(B)=T.

@ Dari hasil nomor (3) diperoleh Z (A A B) =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (- (AA B)) =T danZ(-AV —-B) =F.

@ Dari Z(—AV —B) = F diperoleh 7T (-A) =7 (-B) = F, sehingga
I(A)=I(B)=T.

@ Dari hasil nomor (3) diperoleh Z (A A B) =T, sehingga Z (= (A A B)) =
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

@ Misalkan = (A A B) — —~AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

@ Akibatnya diperoleh Z (- (AA B)) =T danZ(-AV —-B) =F.

@ Dari Z(—AV —B) = F diperoleh 7T (-A) =7 (-B) = F, sehingga
I(A)=I(B)=T.

@ Dari hasil nomor (3) diperoleh Z (A A B) =T, sehingga Z (- (AA B)) =F.

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 29 /43



Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

© 00 ©

Misalkan = (A A B) — = AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

Akibatnya diperoleh Z (- (A A B)) =T dan Z(-AV -B) =F.

Dari Z(—AV —=B) = F diperoleh 7 (=A) =7 (-B) = F, sehingga
I(A)=I(B)=T.

Dari hasil nomor (3) diperoleh Z (A A B) =T, sehingga T (- (A A B)) =F.
Hal ini bertentangan dengan asumsi Z (= (A A B)) = T yang diperoleh pada
nomor (2).
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

© 00 ©

Misalkan = (A A B) — = AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

Akibatnya diperoleh Z (- (A A B)) =T dan Z(-AV -B) =F.

Dari Z(—AV —=B) = F diperoleh 7 (=A) =7 (-B) = F, sehingga
I(A)=I(B)=T.

Dari hasil nomor (3) diperoleh Z (A A B) =T, sehingga T (- (A A B)) =F.
Hal ini bertentangan dengan asumsi Z (= (A A B)) = T yang diperoleh pada
nomor (2).

Akibatnya tidak mungkin ada interpretasi Z yang mengakibatkan
I(-(AANB)— —-AV-B)=F.
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

© 00 ©

o

o

Misalkan = (A A B) — = AV —B tidak absah, maka terdapat interpretasi Z
sehingga Z (- (AN B) — AV -B) =F.

Akibatnya diperoleh Z (- (A A B)) =T dan Z(-AV -B) =F.

Dari Z(—AV —=B) = F diperoleh 7 (=A) =7 (-B) = F, sehingga
I(A)=Z(B)=T.

Dari hasil nomor (3) diperoleh Z (A A B) =T, sehingga T (- (A A B)) =F.
Hal ini bertentangan dengan asumsi Z (= (A A B)) = T yang diperoleh pada
nomor (2).

Akibatnya tidak mungkin ada interpretasi Z yang mengakibatkan
I(-(AAB)— —-AV-B)=F.

Jadi skema formula = (A A B) — - AV —B absah.

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 29 /43



Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Konsekuensi Logis dan Kesetaraan Logika

Definisi
Misalkan A dan B adalah dua formula logika proposisi:

Formula A dan B dikatakan setara atau ekuivalen (logically equivalent) jika
formula

A+~ B

merupakan tautologi. Hal ini dituliskan dengan A = B atau A & B.
Formula B dikatakan sebagai konsekuensi logis (/ogical consequence) dari A jika
formula

A— B
merupakan tautologi. Hal ini dituliskan dengan A = B.

Untuk menunjukkan konsekuensi logis maupun kesetaraan logika antar dua
formula, maka kita dapat:

@ menggunakan tabel kebenararan

@ menggunakan hukum-hukum ekuivalensi logika
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) Ap) = q.

Solusi:
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) Ap) = q.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa ((p — ¢) Ap) — ¢
adalah tautologi, tinjau bahwa

lp=q|p—=Ap | (pP—=aAp) —4q
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) Ap) = q.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa ((p — ¢) Ap) — ¢
adalah tautologi, tinjau bahwa

p qlp—=q|l@—=arp | (pP—=aAp)—q
T T| T T T
T F| F F T
F T| T F T
F F| T F T
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) Ap) = q.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa ((p — ¢) Ap) — ¢
adalah tautologi, tinjau bahwa

p qlp—=q|l@—=arp | (pP—=aAp)—q
T T| T T T
T F| F F T
F T| T F T
F F| T F T

Konsekuensi logis ((p — q) A p) = ¢ juga dinamakan sebagai modus ponens
(dibahas lebih lanjut pada bahasan inferensi).
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) A =q) = —p.

Solusi:
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) A =q) = —p.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa ((p — q) A —~q¢) — —p
adalah tautologi, tinjau bahwa

|| q|lp=q|l—=9r-q || (p—=aA—g)—p

b g
T T
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) A =q) = —p.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa ((p — q) A —~q¢) — —p
adalah tautologi, tinjau bahwa

p q|lv|a|lp—=aq|ll—=9r-q|| (p—=aA-g) —p
T T|F | F | T F T
T F|F|T| F F T
F T|T|F| T F T
F FlT|T]| T T T
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Konsekuensi Logis (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa ((p — ¢) A =q) = —p.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa ((p — q) A —~q¢) — —p
adalah tautologi, tinjau bahwa

p q|lv|qlp—=q|ll=arq]| ((p—q w%ﬁw
T T|F | F | T F

T F|F|T| F F T

F T|T|F| T F T

F F|T|T| T T T

Konsekuensi logis ((p — q) A ~q) = —p juga dinamakan sebagai modus tollens
(dibahas lebih lanjut pada bahasan inferensi).
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa p — ¢ = —-pVq.

Solusi:
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa p — ¢ = —-pVq.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa (p — ¢q) < (—p V q)
adalah tautologi, tinjau bahwa

| p|p—q| pVe|] p—q9 < (pVyg)

p g
T T
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa p — ¢ = —-pVq.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa (p — ¢q) < (—p V q)
adalah tautologi, tinjau bahwa

p q|-p|lp—a| pVe|] p—q9 < (pVg
T T|F | T T T
T F|F| F F T
F T|T| T T T
F F|T| T T T
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa p — ¢ = —-pVq.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa (p — ¢q) < (—p V q)
adalah tautologi, tinjau bahwa

p q|-p|lp—a| pVe|] p—q9 < (pVg
T T|F | T T T
T F|F| F F T
F T|T| T T T
F F|T| T T T

Perhatikan bahwa p — ¢ dan —p V ¢ memiliki nilai kebenaran yang sama pada
setiap baris tabel kebenaran di atas.
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p A q) = —p V —g.

Solusi:
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p A q) = —p V —g.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa = (p A q¢) < —p V ¢
adalah tautologi, tinjau bahwa

| -p | ~q|prg | =(prg) | pV—qg | ~(pAg) = -pV—g

b g
T T
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p A q) = —p V —g.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa = (p A q¢) < —p V ¢
adalah tautologi, tinjau bahwa

p q|-p|-q|prg|=(prg | pVqg| ~(pAg) = -pV—g
T T|F |F | T F F T
T F|F|T| F T T T
F T|T|F| F T T T
F F|T|T]| F T T T
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Skema Formula (Materi Suplemen), Konsekuensi Logis, dan Kesetaraan Logika

Contoh Kesetaraan Logika (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p A q) = —p V —g.

Solusi: dengan tabel kebenaran akan ditunjukkan bahwa = (p A q¢) < —p V ¢
adalah tautologi, tinjau bahwa

p q|l-p|-q|prqg|-(pAq) | ﬁpvﬁq | =(prg) Hﬁpvﬁq
T T|F |F | T F

T F|F|T| F T T

F T|T|F| F T T

F F|T|T]| F T T

Perhatikan bahwa — (p A ¢) dan —p V —¢ memiliki nilai kebenaran yang sama pada
setiap baris tabel kebenaran di atas. Kesetaraan —(p A ¢) = —pV —q juga
diistilahkan sebagai hukum De Morgan.
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Bahasan

@ Hukum-hukum Ekuivalensi Logika
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

Ekuivalensi Logika yang Melibatkan -, A, dan V

MZI (FIF Tel-U)

pAT=p Sifat identitas
pVFE=p
pvVT=T Sifat dominasi
pAF=F
pVp=p Sifat idempoten
PAP=p
—(-p) =p | Sifat negasi ganda
pVqg=qVp | Sifat komutatif
PAG=qAD
Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(PAGOAT=pA(gAT) Sifat asosiatif
(pVgVr=pV(gVvr)
pV(gAr)=(pVq) A(pVr) | Sifat distributif
pA(gVr)=(@AgV(pAT)

—“(pAgq)=-pV—q Hukum De Morgan
~(PVag) =-pA—g
pV(pAg) =p Sifat absorpsi (penyerapan)
pA(PVg =p
pV-p=T Sifat negasi

Berdasarkan sifat asosiatif, maka tanda kurung pada formula (p A ¢) AT,
pA(gAT), (pVq)Vr, maupun pV (¢ V r) dapat dihilangkan dan ditulis sebagai
p A g AT (untuk bentuk konjungtif) dan p V ¢ V r (untuk bentuk disjungtif).
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

Ekivalensi Logika yang Melibatkan — dan <

MZI (FIF Tel-U)

p—q=-pVyg

“(p—q9) =pA—q

ANp—r)=p—(qAT)
ANg—r)=pAg —r
Vig—r)=mVe —r
Vip—=r)=p—(qVr)

peqg=(p—qAN(g—Dp)

peq=-pe g

pe=qg=(@AqV(=pA—q)
“(peog =pe g

Logika Proposisi 2
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:

MZI (FIF Tel-U) Logika Proposisi 2 September-Oktober 2023 39 /43



Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:

PAGg—T (pNq)—r (berdasarkan presedens A dan —)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan
Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:

PAGg—T (pNq)—r (berdasarkan presedens A dan —)

“(pAq)Vr  (ekuivalensi A — B=-AV B)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:

PAGg—T (pNq)—r (berdasarkan presedens A dan —)
“(pAq)Vr  (ekuivalensi A — B=-AV B)

(-pV —q)Vr (berdasarkan hukum De Morgan)
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:

(pNq)—r (berdasarkan presedens A dan —)
“(pAq)Vr  (ekuivalensi A — B=-AV B)
(-pV —q)Vr (berdasarkan hukum De Morgan)
-pV (—gVr) (berdasarkan sifat asosiatif V)

PAG—T
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:
pAg—1 = (pAg) —T (berdasarkan presedens A dan —)
= - (pAgVr  (ekuivalensiA — B=-AV B)
= (-pV-q)Vr (berdasarkan hukum De Morgan)
= -pV(-qVr) (berdasarkan sifat asosiatif V)
= -pV(g—r) (ekuivalensi—AV B=A — B)
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:

PAGg—T (pNq)—r (berdasarkan presedens A dan —)
“(pAq)Vr  (ekuivalensi A — B=-AV B)
(-pV —q)Vr (berdasarkan hukum De Morgan)
-pV (—gVr) (berdasarkan sifat asosiatif V)
-pV (g —r) (ekuivalensi=AV B=A — B)

p—(qg—r) (ekuivalensi—AV B=A — B)

Ekuivalensi skema formula A — B = = A Vv B dapat dibuktikan dengan mudah

dengan metode falsifikasi terhadap keabsahan skema formula
(A— B) < (mAV B).
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa p A ¢ — r = p — (¢ — r) menggunakan hukum-hukum
ekuivalensi yang ada.

Solusi:
pAg—1 = (pAg) —T (berdasarkan presedens A dan —)
= - (pAgVr  (ekuivalensiA — B=-AV B)
= (-pV-q)Vr (berdasarkan hukum De Morgan)
= -pV(-qVr) (berdasarkan sifat asosiatif V)
= -pV(g—r) (ekuivalensi—AV B=A — B)

p—(qg—r) (ekuivalensi—AV B=A — B)

Ekuivalensi skema formula A — B = = A Vv B dapat dibuktikan dengan mudah
dengan metode falsifikasi terhadap keabsahan skema formula
(A— B) < (mAV B).

Sifat ekuivalensi p A ¢ — r = p — (¢ — r) juga diistilahkan sebagai sifat
eksportasi.
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan
Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

—(pV(pAgq) =
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

= (pV(=pAQ)) “p A= (—pAQq) (berdasarkan hukum De Morgan)
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

= (pV(=pAQ)) “p A= (—pAQq) (berdasarkan hukum De Morgan)

“p A (= (—p) V —q) (berdasarkan hukum De Morgan)
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

= (pV(=pAQ)) “p A= (—pAQq) (berdasarkan hukum De Morgan)
“p A (= (—p) V —q) (berdasarkan hukum De Morgan)

-pA (pV —q) (berdasarkan sifat negasi ganda)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

= (pV(=pAQ)) “p A= (—pAQq) (berdasarkan hukum De Morgan)

“p A (= (—p) V —q) (berdasarkan hukum De Morgan)

-pA (pV —q) (berdasarkan sifat negasi ganda)
(

(—=pAp)V (—pA—q) (berdasarkan sifat distributif)
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

= (pV(=pAQ)) “p A= (—pAQq) (berdasarkan hukum De Morgan)

“p A (= (—p) V —q) (berdasarkan hukum De Morgan)
-pA (pV —q) (berdasarkan sifat negasi ganda)
(=p Ap)V (-pA—q) (berdasarkan sifat distributif)
FV (=pA-q) (berdasarkan sifat negasi)
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

erdasarkan hukum De Morgan)
“p A (= (—p) V —q) berdasarkan hukum De Morgan)
-pA (pV —q) berdasarkan sifat negasi ganda)

A= (=pAQ) (b
(
(
(—=pAp)V (—pA—q) (berdasarkan sifat distributif)
(
(

= (pV(=pAq)

FV (=pA-q) berdasarkan sifat negasi)
(-pA—q)VF berdasarkan sifat komutatif)
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Pembuktian Ekuivalensi dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa = (p V (=p A q)) dan —p A =g ekuivalen menggunakan
hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

erdasarkan hukum De Morgan)
berdasarkan hukum De Morgan)

—pA=(=pAq)
—pA(=(=p) V —q)

= (pV(=pAq)

(b
g
(—=pAp)V (—pA—q) (berdasarkan sifat distributif)
(
(
(

= -pA(pV—q) berdasarkan sifat negasi ganda)
= FV(pA—q) berdasarkan sifat negasi)
= (pA-qVF berdasarkan sifat komutatif)

=p A g berdasarkan sifat identitas)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p A q¢) — (p V q) adalah formula yang absah (valid) dengan
memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p A q¢) — (p V q) adalah formula yang absah (valid) dengan
memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p A ¢) — (p V q) ekuivalen dengan T.

(phg) —(pVe =
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p A q¢) — (p V q) adalah formula yang absah (valid) dengan
memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p A ¢) — (p V q) ekuivalen dengan T.

(pAhg)— (pVg = —-(PAgV(pVg) (ekuivalensiA — B=-AV B)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p A q¢) — (p V q) adalah formula yang absah (valid) dengan
memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:

Akan ditunjukkan bahwa (p A ¢) — (p V q) ekuivalen dengan T.
(pNqg)— (pVq) “(pAq)V(pVyq) (ekuivalensi A — B=-AV B)

(-pV —q)V (pVq) (berdasarkan hukum De Morgan)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p A q¢) — (p V q) adalah formula yang absah (valid) dengan
memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p A ¢) — (p V q) ekuivalen dengan T.

“(pAq)V(pVyq) (ekuivalensi A — B=-AV B)
(-pV —q)V (pVq) (berdasarkan hukum De Morgan)
(—=pVp)V(—qVq) (berdasarkan sifat komutatif

dan asosiatif untuk V)

(pAg)— (pVa)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p A q¢) — (p V q) adalah formula yang absah (valid) dengan
memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p A ¢) — (p V q) ekuivalen dengan T.

“(pAq)V(pVyq) (ekuivalensi A — B=-AV B)
(-pV —q)V (pVq) (berdasarkan hukum De Morgan)
(—=pVp)V(—qVq) (berdasarkan sifat komutatif
dan asosiatif untuk V)
TVvT (berdasarkan sifat komutatif
dan sifat negasi untuk V)

(pAg)— (pVa)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (1)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p A q¢) — (p V q) adalah formula yang absah (valid) dengan
memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p A ¢) — (p V q) ekuivalen dengan T.

“(pAq)V(pVyq) (ekuivalensi A — B=-AV B)
(-pV —q)V (pVq) (berdasarkan hukum De Morgan)
(—=pVp)V(—qVq) (berdasarkan sifat komutatif

dan asosiatif untuk V)

(pAg)— (pVa)

= TVvT (berdasarkan sifat komutatif
dan sifat negasi untuk V)
= T (berdasarkan sifat dominasi)

Dari hasil ini, kita dapat menuliskan (p A ¢) = (p V ¢q).
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — g A7) — (p — ¢) adalah formula yang absah (valid)
dengan memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — g A7) — (p — ¢) adalah formula yang absah (valid)
dengan memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p — ¢ Ar) — (p — q) ekuivalen dengan T.

(p—gqgnr)—(p—q)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — g A7) — (p — ¢) adalah formula yang absah (valid)
dengan memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p — ¢ Ar) — (p — q) ekuivalen dengan T.

P—aqnr)—(p—aq
“(p—gAT)V(p—q) (ekuivalensi A — B =-AV B)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — g A7) — (p — ¢) adalah formula yang absah (valid)
dengan memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p — ¢ Ar) — (p — q) ekuivalen dengan T.

(p—gqAr)—(p—4q)
“(p—gAT)V(p—q) (ekuivalensi A — B =-AV B)
= (=pV(gAT)V(-pVQ) (ekuivalensi A — B = —-AV B)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — g A7) — (p — ¢) adalah formula yang absah (valid)
dengan memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p — ¢ Ar) — (p — q) ekuivalen dengan T.

P—aqnr)—(p—aq

“(p—gAT)V(p—q) (ekuivalensi A — B =-AV B)
= (=pV(gAT))V(=pVq) (ekuivalensi A — B = —-AV B)
(= (=p) A= (gAT))V(—pVq) (berdasarkan hukum De Morgan)
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Pembuktian Keabsahan dengan Hukum Ekuivalensi (2)

Latihan

Tunjukkan bahwa (p — g A7) — (p — ¢) adalah formula yang absah (valid)
dengan memakai hukum-hukum ekuivalensi yang ada.

Solusi:
Akan ditunjukkan bahwa (p — ¢ Ar) — (p — q) ekuivalen dengan T.

(p—qgAr)—(p—q)

“(p—gAT)V(p—q) (ekuivalensi A — B =-AV B)

= (=pV(gAT)V(-pVQ) (ekuivalensi A — B = —-AV B)

(= (=p) A= (gAT))V(—pVq) (berdasarkan hukum De Morgan)

(pA(—gV—r))V(-pVq) (berdasarkan hukum De Morgan
dan sifat negasi ganda)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(pA=q)V(pA-r)V(=pVq) (berdasarkan sifat distributif)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(PA=q)V(pA-r)V(=pVq) (berdasarkan sifat distributif)
(pA=q)V (—pVqg)V(pA-T) (berdasarkan sifat komutatif untuk V)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(pA=q)V(pA-T)V(-pVq) (berdasarkan sifat distributif)
(pA=q)V(=pVq)V(pA-T) (berdasarkan sifat komutatif untuk V)
(m=pA=q)V (=pVq)V (pA—-r) (berdasarkan sifat negasi ganda)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(pA=q)V(pA-T)V(-pVq) (berdasarkan sifat distributif)
(pA=q)V(=pVq)V(pA-T) (berdasarkan sifat komutatif untuk V)
“—pA-q)V(-pVq)V(pA-r) (berdasarkan sifat negasi ganda)

“(—pVq@V(pVqV(pA-r) (berdasarkan sifat De Morgan)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(pA=q)V(pA-T)V(-pVq) (berdasarkan sifat distributif)
(pA=q)V(=pVq)V(pA-T) (berdasarkan sifat komutatif untuk V)
“—pA-q)V(-pVq)V(pA-r) (berdasarkan sifat negasi ganda)

“(—pVq@V(pVqV(pA-r) (berdasarkan sifat De Morgan)

TV (pA-T) (berdasarkan sifat negasi)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(PA=q)V(pA-r)V(=pVq) (berdasarkan sifat distributif)
(pA=q)V(=pVq)V(pA-T) (berdasarkan sifat komutatif untuk V)
(m=pA=q)V (=pVq)V (pA—-r) (berdasarkan sifat negasi ganda)
“(—pVq@V(pVqV(pA-r) (berdasarkan sifat De Morgan)

TV (pA-T) (berdasarkan sifat negasi)
(pA-T)VT (berdasarkan sifat komutatif untuk V)
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Hukum-hukum Ekuivalensi Logika

(pA=q)V(pA-T)V(-pVq) berdasarkan sifat distributif)
(pA=q)V(=pVq)V(pA-T) berdasarkan sifat komutatif untuk V)
“—pA-q)V(-pVq)V(pA-r) (berdasarkan sifat negasi ganda)

(

5
“(—pVq@V(pVqV(pA-r) (berdasarkan sifat De Morgan)

(

(

(

TV (pA-T) berdasarkan sifat negasi)
(pA-T)VT berdasarkan sifat komutatif untuk V)
T berdasarkan sifat dominasi)

Dari hasil ini, kita dapat menuliskan (p — g A7) = (p — q).
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